lecon n°8 : Le théoreme de Thales

1) Triangles emboités

Définition : On dit que deux triangles ABC et AMN sont emboités I'un dans I'autre lorsque les sommets
A, M et B sont alignés ainsi que les sommets A, N et C.

Exemples et contre-exemples :
R

A
z
N |
M N 0
E
B A
C T T

I1) Théoreme de Thalés

Remarque : Quand on a deux triangles « emboités » ou « en papillon » avec deux cotés paralléles, I'un est
un agrandissement ou une réduction de I'autre triangle.

« triangles emboités » « triangles en papillon »

(MN) // (BC)

Dans les deux configurations, on peut appliquer le :

Théoréme de Thaleés :

SI e les points A, M, B sont alignés
o e les points A, N, C sont alignés
e les droites (MN) et (BC) sont paralléles

AM _ AN _ MN
HLORE '‘AB ~ AC  BC

A quoi sert le théoreme de Thales ? a calculer une longueur.

3tme / Legon n° 8 : Thalés Page 1/4



I11) Exemples de calcul de longueur 2em NG
5cm M v !
; . 3cm
Exemple 1 : Résolution :
Jesaisque: -les points T, M, N sont alignés
T . . -
2 5 - les points T, V, Q sont alignés
= cr; - les droites (VM) et (NQ) sont paralleles
M
3 cm Je peux donc appliquer le théoreme de Thales :
™ TV MV — Petit triangle
N Q TN = TQ = NQ 4——— Grand triangle
(VM) // (NQ) oy 223 WM
Dot £ =77 = Na
Calculer la longueur TQ. Je calcule TQ :
23, . o _3X5_15
Puisque 5 =T’ j’applique les produits en croix TQ = )

donc|TQ=7,5cm |

Exemple 2 : Résolution :
Jesaisque: -les points A, D et E sont alignés

- les points B, D et C sont alignés
- les droites (AB) et (CE) sont paralléles

Les droites (AB) et (CE)
sont paralléles.

A . s o R
T\“\xz i Dong, je peux utiliser le théoréme de Thales :
e I DA _DB_AB
\ e e S DE DC EC
o™ 1’2 N""x,m" \
5 7~ vou L = L2 _AB
E DE 1,8 EC
Les mesures sont exprimées en % 12
centimetres. Puisque BE = ﬁ

Calculer DE. , A _2X1,8
J'en déduis que DE = 12 Donc .
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V) Résolution d’'un probléeme

Exemple 3 :
Un puits a un diamétre de 1,40m.

bord du puits.

Calculer la profondeur du puits.

Un observateur se déplace jusqu’a ce que le rayon visuel, rasant le bord
D du puits, passe par le point B du fond du puits qui est opposé a D.

L'oeil de 'observateur est alors en F, a 1,60 m de hauteur et a 0,80 m du

Résolution :
Etape 1: Je fais un schéma :

1.60 m

A 1,40 m D ]
L) 0.80 m
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Etape 2 : Je reconnais une situation de Thalés en papillon.
Je vérifie que je peux appliquer (points alignés, droites paralléles)

Etape 3 : Je rédige :

Je sais que : - Les points A, D, E sont alignés
- Les points B, D, F sont alignés

- Les droites (AB) et (EF) sont paralléles
(car perpendiculaires a la méme droite (AE))

Je peux donc appliquer le théoréme de Thalés :

DA _DB_ AB
DE ~ DF _ EF
1,40 _DB _ AB
0,80 ~ DF _ 1,60

D’ou

Je calcule la longueur AB :

Puisque 140 _ AB
Y€ 0,80 ~ 1,60
, o _1,40X1,60
J’en déduis que AB = ~ 080

Donc AB=2,80m|.

La profondeur du puits est de 2,80 m.
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V) BILAN

Exemple :

Longueurs des cotés

Les longueurs des cités de deux triangles
semblables sont proportionnelles
deux a deux.

Céités de OMN OM ON MM
Gepan | _PA__|_PR._| AB.

Mesures des angles

TRIANGLES
SEMBLABLES

Les mesures des angles de deux triangles

semblables sont

Exemple :

deux a deux.

Ly ey Sy Sy S S ——
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Théoréme de THALES

Si deux droites ._.____sécantes sont

coupées par deux droites paralléles

alors ces droites déterminent.

Exemple
oM _ N _ MN
OB 0B AR
0
M N
FA B SA BY
Configuration Configuration
« emboitée » « papillon »
Si.....AQetM sont alignés
dans le méme ordre que . B.OetN

e AMN) et (BC) sont paraliéles
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