Lecon n°1 : Les triangles semblables

1) Triangles égaux
A) Définition

Définition : Des triangles égaux sont des triangles superposables
Ils ont donc des cotés deux a deux de méme longueur et des angles deux a deux de méme
mesure.

Quand peut-on dire que des triangles sont superposables ? — Lorsque |'on peut les faire
coincider par glissement ou par retournement suivi d'un glissement ...,

Vocabulaire : Deux sommets homologues
; Deux angles /

=
homologues -

f
A

— Deux cdtés homologues

B) Démontrer que des triangles sont égaux

Propriétes :
Si 2 triangles vérifient I'un des trois cas
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Un coté de méme longueur : Un angle de méme mesure ! Tous les cétés deux A deux

B

les 2 angles adjacents a ce| les 2 cétés adjacents a cet

coté de mémes mesures 1 angle de mémes longueurs
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| de mémes longueurs
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Alors les triangles sont égaux
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1) Triangles semblables
A) Définition

& Définition : Deux triangles semblables (on dit aussi deux triangles de méme forme) sont
des triangles qui ont leurs angles égaux 2 a 2.

Exemple :

Sur la figure on a: BAC=DFE
ABC=DEF
BCA=EDF

dongc, les triangles ABC et DEF
sont semblables,

Vocabulaire : Sur la figure ci-dessus :
«Les angles ABC et DEF sont homologues.
* Les cotés [BC] et [DE] sont homologues.

Remarques

) Sideux triangles sont égaux alors ils sont semblables.
4 Par contre, deux triangles semblables ne sont pas forcément égaux.

B) Montrer que des triangles sont semblables ou non

@ Propriété : Si deux triangles ont deux angles 2 a 2 de méme mesure alors ces triangles sont
semblables.

Exemple :

Deuxangles K Les triangles ABC et IJK

..i
homologues ont 2 angles de méme mesure,

_ ~=hDn=:ux|c:c“atés_}_#,:r I donc ils sont semblables
g homologues
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Propriété (admise) : Si les longueurs des c6tés de deux triangles sont deux a deux
proportionnelles, alors ces triangles sont semblables.

Exemple : Les triangles GHI et JKL sont-ils semblables ?

K0,8 cm H
mg < 5 L
\ ¢ m
~pAeE %
J 3
G 3cm I
Cobtés de JKL (en cm) KL=0,8 JL=1,6 JK=1,2
Cotés de GHI (en cm) GH=2 HI =4 Gl=3
iants - OH _ 08 _ H_16_ Gl _12_
Calcul des quotients : KL~ 2 =0,4 L= 4 0,4 K- 3 0,4

Les quotients sont égaux donc les longueurs des cbtés sont proportionnelles.

Or, Si les longueurs des co6tés de deux triangles sont deux a deux proportionnelles alors ces triangles
sont semblables.

Donc les triangles HIG et KLJ sont semblables.

C) Calculer une longueur avec les triangles semblables

@ Propriété réciproque (admise) : Si deux triangles sont semblables, alors les longueurs de

leurs cbtés sont deux a deux proportionnelles.

Exercice :

Les triangles MER et LAC sont semblables. E
1. Ecrire les paires de cotés homologues.

2. Calculer la longueur MR.

Rédaction :
1. Les c6tés homologues sont: « [ME] et [CL].

- [MR] et [C A].
- [ER] et [AL].

L

2. Je sais que les triangles MER et LAC sont semblables.

Or, si deux triangles sont semblables alors les longueurs de leurs cotés sont 2 a 2 proportionnelles.

cbtés du triangle CLA (en cm) 1,4 1,6 AL

cbtés du triangle MER (en cm) 3,5 MR 6,5
1

On applique les produits en croix : MR = % =4 cm
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