Le Disequazioni di Secondo Grado
Le disequazioni di secondo grado sono espressioni matematiche in cui compaiono variabili elevate al quadrato e che si risolvono per trovare l'intervallo dei valori che soddisfano la disuguaglianza. Sono una parte fondamentale dell'algebra e si collegano direttamente allo studio delle parabole.
Glossario
Disequazione: Una disuguaglianza che coinvolge una variabile, come x² - 4 > 0.
Parabola: Il grafico di una funzione quadratica, utile per rappresentare graficamente una disequazione.
Intervallo: L'insieme dei valori per cui una disequazione è verificata.
Delta (Δ): Il discriminante di un’equazione quadratica: Δ = b² - 4ac.
Zeri della parabola: I punti in cui la parabola interseca l’asse x, cioè le soluzioni dell’equazione associata.
Esempio con grafico
Consideriamo la disequazione: x² - 4 > 0.
1. Risolviamo l'equazione associata: x² - 4 = 0 ⇒ x = -2, x = 2.
2. Studiamo il segno della parabola y = x² - 4: è positiva quando x < -2 oppure x > 2.
3. Soluzione: x ∈ (-∞, -2) ∪ (2, ∞).
Suggerimento: traccia il grafico della parabola y = x² - 4 per visualizzare le soluzioni.
Esercizio svolto
Risolvi la disequazione: x² + 3x - 10 ≤ 0
1. Risolvi l’equazione: x² + 3x - 10 = 0 ⇒ x = 2, x = -5.
2. Parabola con concavità verso l’alto, passa per x = -5 e x = 2.
3. Soluzione: x ∈ [-5, 2].
Strategie e scelta autonoma
Scegli tra due approcci per risolvere le disequazioni:
1. Metodo grafico: rappresenta la parabola per capire l'intervallo delle soluzioni.
2. Metodo analitico: calcola il delta, trova gli zeri e studia il segno.
Scegli quello che ti è più comodo per ogni esercizio.
Quiz a scelta multipla
1. Qual è la soluzione di x² - 9 < 0?
x ∈ (-∞, -3) ∪ (3, ∞)
*x ∈ (-3, 3)
x ∈ (-∞, 3)
x ∈ (-3, ∞)
2. Che forma ha il grafico di una disequazione di secondo grado?
Una retta
*Una parabola
Un cerchio
Un'iperbole
3. Se Δ < 0 in una disequazione ax² + bx + c > 0 con a > 0, allora:
Non ha soluzioni
*È sempre verificata
È mai verificata
Ha due soluzioni
4. Cosa rappresentano gli zeri della parabola?
I vertici
*I punti di intersezione con l’asse x
I massimi
I minimi
5. Qual è la concavità della parabola y = -x² + 4?
Verso l’alto
*Verso il basso
Orizzontale
Non ha concavità
