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DOMENIUL GEOMETRIE
GEOMETIE IN PLAN

TEOREME CARE NU SE REGASESC IN ANEXA LA BAC:
O TEOREMA LUI THALES. TRIUNGHIURI ASEMENEA. TEOREMA FUNDAMENTALA A ASEMANARII

1. Un punct de pe ipotenuza unui triunghi dreptunghic este situat la distantele de 4cm si
8cm de catete. Determinati lungimile catetelor, daca aria triunghiului este egala cu 100cm?.
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2. Fie ABC un triunghi dreptunghic, in care m(£ZABC) = 90°, iar BC = 36 cm. Pe laturile
AB, AC si BC se considera respectiv punctele P, Q si R, astfel incat PQCR este un romb cu
latura de 20 cm. Determinati aria triunghiului APQ.
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3. Fie trapezul isoscel ABCD, in careAD || BC, AD = 6 cm, CD = 2 cm, BC = 5 cm. Dreptele
suport ale laturilor AB si CD se intersecteaza in punctul M. Determinati lungimea inaltimii
triunghiului AMD, corespunzatoare laturii AD.

4. Determinati lungimea bisectoarei unghiului drept al unui triunghi cu catetele de 21 cm si
28 cm.
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5. Centrul cercului inscris in triunghiul isoscel imparte inaltimea corespunzatoare
bazei in segmente de 5cm si 3cm, incepand de la varful triunghiului. Calculati
perimetrul triunghiului.
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6. Intr-un triunghi cu laturile de lungimile 10cm, 17cm, 21cm se inscrie un dreptunghi
cu perimetrul de 24cm, astfel incat o latura a dreptunghiului se include in latura mai
mare a triunghiului. Determinati lungimile laturilor dreptunghiului.

1 Te MA=Tlow); PA=3en)y—> A
= }L-k:,a—- 1L = J@,-—yc k_e»h AF
o
2. Jha= &\@\v\%ﬁ\&*% VAT oS
S‘?Mb ?—L%“Qa'au'squ-— >
_..8”[@.,..,.1- m r
- ké.-_-_:?-#xba=q.gg_&m31é W € X o
7 L - T A

=7 =@ — o) (eanm) N .

AD _ P& oa 8~>¢ — il_?_-_:_. eaigg—a&x —O\Q—%Y. e
4 Comd |
'5

AR e
e~ AHK =1L &K= T@@U"*\ Vas——‘t’l. "=




7. Bazele unui trapez au lungimile 4cm si 12cm. Prin punctul de intersectie a
diagonalelor trapezului se duce o dreapta paralela cu bazele. Determinati lungimea
segmentului determinat de laturile neparalele ale trapezului pe aceasta dreapta.
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8. Intr-un triunghi dreptunghic se inscrie un romb cu latura de lungimea 6cm. Rombul
si triunghiul au un unghi comun cu masura de 60°. Toate varfurile rombului apartin
laturilor triunghiului. Determinati lungimile laturilor triunghiului.
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(U TEOREMA BISECTOAREI

1. Fie ABC un triunghi, in care AB = 15cm,BC = 12cm,AC = 18cm. Sa se
determine In ce raport imparte centrul cercului inscris in triunghi
bisectoarea unghiului C.

2. Intr-un triunghi isoscel baza are lungimea 5cm, iar laturile congruente au
lungimile 20cm. Calculati lungimea bisectoarei unghiului de la baza
triunghiului.

3.In triunghiul ABC, AB = 6cm,BC = 7cm, AC = 5cm. Bisectoarea unghiului

C intersecteaza latura AB in punctul D. De calculat aria triunghiului ADC.
(Doua metode).



3. In triunghiul ABC, AB = 6¢cm, BC = 7cm, AC = 5cm. Bisectoarea unghiului

C intersecteaza latura AB in punctul D. De calculat aria triunghiului ADC.
(Doua metode).
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1 PATRULATERUL INSCRIS IN CERC / CIRCUMSCRIS CERCULUI

1. Bazele unui trapez au lungimile 4cm si 16cm. Determinati lungimea razei cercului inscris in
trapez si lungimea razei cercului circumscris trapezului, daca se stie ca aceste cercuri exista.
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2. Diagonala unui trapez isoscel imparte unghiul obtuz in parti congruente. Baza mai mica are
lungimea de 3cm, iar perimetrul trapezului este egal cu 42cm. Determinati lungimea razei
cercului circumscris trapezului.
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1 PATRULATERUL INSCRIS IN CERC / CIRCUMSCRIS CERCULUI

3. Aria unui trapez isoscel circumscris unui cerc este egali cu 32v/3cm?. Determinati lungimile
laturilor neparalele ale trapezului, daca masura unghiului de la baza lui este de 60°.

4. Unui trapez i se circumscrie un cerc. Masura unghiului format de baza mare si latura laterala
este a, iar masura unghiului format de aceeasi baza si diagonala este . Determinati raportul
dintre aria discului marginit de cerc si aria trapezului.

5. Unui cerc i se circumscrie un trapez dreptunghic ABCD, in care AD || BC, m(<A) = 90,
m(xD) = 30°si BC = 2+/3 cm. Determinati lungimea razei cercului.

6. Unui cerc cu diametrul de lungimea 15cm i se circumscrie un trapez isoscel cu laturile
neparalele de lungimea 17cm. Calculati aria trapezului.



] DIVERSE

1. Problema de sinteza.

In triughiul ABC avem: a = BC = 13cm, b = AC = 20cm,c = AB = 21cm.
a) Calculati aria triunghiului ABC;

b) Calculati lungimea inaltimii [CH] a triunghiului;

c) Calculati lungimea razei cercului inscris in triunghi si lungimea razei
cercului circumscris triunghiului;

d) Calculati lungimea medianei |[BM] a triunghiului ABC;

e) Fie T punctul de tangenta a cercului inscris in triunghiul ABC cu latura AB.
Calculati lungimea segmentului TM;

f) Calculati sinusul unghiului BAC;
g) Calculati aria triunghiului ATM.



CATEVA FORMULE IMPORTANTE

A xTes s 2
Teorema inaltimii: h:=a,-b,

Teorema catetei: a =c-a. .

Lungimea medianei corespunzdtoare ipotenuzei triunghiului dreptunghic.

2 2 2 2
Relatia intre laturile si diagonalele paralelogramului: d 1 T+ d y = 2((1 + b )
. . - a\3 1 2 . .
Triunghiul echilateral: h = — 5 T= gh; R=2r= gh (utile si pentru hexagonul regulat)
a’\/3

Aria triunghiului echilateral: A = :

Proprietatea referitoare la ariile triunghiurilor formate de o mediana a unui triunghi.



] DIVERSE

2. Dintr-un punct al unui cerc se duc doua coarde ale cercului de lungimile 9cm si 17cm.
Determinati lungimea razei cercului, daca distanta dintre mijlocurile acestor coarde este de
S5cm.

3. 0 diagonala a unui romb il imparte in doua triunghiuri echilaterale. Raza cercului inscris in
romb are lungimea 2cm. Calculati lungimea laturii rombului.

4. Raza cercului inscris intr-un triunghi dreptunghic are lungimea 2cm, iar raza cercului
circumscris triunghiului are lungimea 5cm. Calculati aria triunghiului.

5. O perpendiculara dusa dintr-un varf al paralelogramului pe o diagonala o imparte in
segmente de lungimile 6cm si 15cm. O latura a paralelogramului are lungimea cu 7cm mai
mare decat alta. Calculati lungimile laturilor paralelogramului si lungimile diagonalelor.

6. Catetele unui triunghi dreptunghic au lungimile 6cm si 8cm. Calculati distanta dintre
centrul cercului inscris in triunghi si centrul cercului circumscris triunghiului.



GEOMETIE IN SPATIU

NOTIUNI SI TEOREME IMPORTANTE PE CARE TREBUIE SA LE CUNOASCA ELEVII:

= Teorema celor trei perpendiculare;

= Unghiul dintre dreapta si plan;

= Unghiul liniar al unghiului diedru - constructie, calculare;

* Piramide - momente cheie (printre care - unde se afla piciorul unei
perpendiculare, sau proiectia varfului piramidei.



GEOMETIE IN SPATIU

¢+ Piramida regulata: piciorul inaltimii piramidei coincide cu centrul bazei - centrul
cercului inscris in baza / circumscris bazei.

1. Muchia laterala a unei piramide triunghiulare regulate este de 5 cm, iar latura
bazei de 4v3 cm. Determinati volumul piramidei.

2. Intr-o piramida patrulateri regulati muchia laterali are lungime de 2v6 cm si
formeaza cu planul bazei un unghi cu masura de 30°. Determinati aria laterala a
piramidei.

3. Lungimea laturii bazei unei piramide triunghiulare regulate este 53 cm, iar

lungimea muchiei laterale este de 13cm. Calculati distanta de la piciorul inaltimii
piramidei la muchia laterala.

4. Determinati volumul unui tetraedru regulat, daca se stie ca distanta de la centrul

A y < 9 y 2
bazei pana la o fata laterala este egala cu este egala cu NG dm.

5. Inidltimea unei piramide triunghiulare regulate este de 2 cm, iar masura unghiului
diedru format de fata laterald cu planul bazei este de 30°. Calculati aria suprafetei
laterale a piramidei.



¢ Piramida regulata




GEOMETIE IN SPATIU

“* Muchiile laterale sunt congruente sau formeaza cu planul bazei unghiuri
congruente: piciorul inaltimii piramidei coincide cu centrul cercului circumscris
bazei.

1. Baza piramidei VABC este triunghiul isoscel ABC, in care AB = AC =10 cm, BC = 12 cm. Muchiile
laterale ale piramidei sunt congruente. Determinati masura unghiului format de muchia laterala si planul
bazei, daca volumul piramidei este egal cu 100v/3 cm3.

2. Baza piramidei VABCD este trapezul isoscel ABCD, in care AB || CD, AB =4cm, CD =2 cm, iar
diagonalele sunt reciproc perpendiculare. Muchiile laterale ale piramidei au lungime de 3 cm. Determinati
lungimea inaltimii piramidei VABCD.

3. Baza unei piramide este un triunghi dreptunghic cu ipotenuza de lungimea 20cm si un unghi ascutit de 30",
Fiecare dintre muchiile laterale ale piramidei formeaza cu planul bazei un unghi de 45°. Determinati
volumul piramidei.

4. Baza unei piramide PABC este un triunghi dreptunghic cu ipotenuza de lungimea c. Stiind ca lungimile
catetelor se raporta ca m:n si ca fiecare dintre muchiile laterale are lungimea egala cu b, determinati
volumul piramidei.



¢ Muchiile laterale sunt congruente sau formeaza cu planul bazei unghiuri
congruente
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GEOMETIE IN SPATIU

** Fetele laterale formeaza cu planul bazei unghiuri congruente sau unghiurile
diedre da la baza sunt congruente: piciorul inaltimii piramidei coincide cu centrul
cercului Iinscris in baza.

1. Baza unei piramide este un triunghi dreptunghic cu catetele de lungimile 6cm si 8cm.

Unghiurile diedre de la baza piramidei sunt congruente si au masura de 60°. Sa se calculeze
aria laterala a piramidei. (Doua metode )

2. Baza unei piramide este un trapez isoscel cu un unghi de masura 60°. Iniltimea piramidei

are lungimea V3 cm si este congruenti cu raza cercului inscris in trapezul din bazi.
Determinati volumul piramidei.

3. Baza unei piramide este un romb cu diagonalele de 30 cm si 40 cm, iar inaltimea piramidei
are lungimea 12 c¢m si trece prin punctul de intersectie al diagonalelor rombului. Determinati
masura unghiului diedru de la baza piramidei.



¢ Fetele laterale formeaza cu planul bazei unghiuri congruente sau unghiurile
diedre da la baza sunt congruente
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GEOMETIE IN SPATIU

*+ 0 muchie este perpendiculara pe planul bazei: piciorul inaltimii
piramidei coincide cu un varf al poligonului din baza.

1. Fie VABC o piramida triunghiulard, in care m(24BC) = 90°,
AB = 15cm si BC = 20cm, iar VB 1 (ABC). Distanta de la punctul V
la dreapta AC este egala cu 13cm . Determinati volumul piramidei.

2. Piramida PABCD are baza un patrat cu latura de 1dm. Stiind ca
PB 1 (ABC) si ca masura unghiului diedru format de planele
(PDA) si (PDC) este de 120, calculati volumul piramidei.



¢ 0 muchie este perpendiculara pe planul bazei:




GEOMETIE IN SPATIU

» O fata este perpendiculara pe planul bazei: piciorul inaltimii piramidei

apartine dreptei suport a unei laturi a poligonului din baza. v
1. Baza piramidei VABC este un triunghi echilateral ABC. Fata VAB, unde
VA = VB, este perpendiculara pe planul bazei, iar celelalte doua fete formeaza B

cu planul bazei mari unghiuri de 45°. Iniltimea piramidei este de 2v/3 cm.

Determinati lungimea muchiei bazei piramidei.

2. Baza piramidei VABC este un triunghi echilateral ABC cu latura bazei A ¢
de 12cm. Fata VCB este perpendiculari pe planul ABC. Se stie ca m(4VAB) = m(4VAC) = 30°.

Sa se determine:

a) lungimile muchiilor laterale ale piramidei,

b) arialaterala a piramidei,

c) masura unghiului diedru format de fetele VAB si CAB.

3. Baza unei piramide este un dreptunghi. Doua fete laterale sunt perpendiculare planului bazei, iar celelalte
douia fete formeaza cu planul bazei unghiuri de masurile a si §. Sa se determine aria suprafetei laterala a
piramidei, daca lungimea inaltimii piramidei este egala cu h.




*» O fata este perpendiculara pe planul bazei:




