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DOMENIUL ALGEBRĂ. SARCINI PRACTICE

I. Momente cheie în rezolvarea ecuațiilor și inecuațiilor: 

➢ DOMENIUL DE VALORI ADMISIBILE

𝒇(𝒙)

𝒈(𝒙)
⇒ 𝒈 𝒙 ≠ 𝟎,

𝟐𝒏
𝒇(𝒙) ⇒ 𝒇(𝒙) ≥ 𝟎

𝐥𝐨𝐠𝒇(𝒙)𝒈(𝒙) ⇒ ൞

𝒈 𝒙 > 0

𝒇 𝒙 > 0
𝒇(𝒙) ≠ 𝟏

, 𝒂𝒓𝒄𝒔𝒊𝒏 𝒇 𝒙 ⇒ −𝟏 ≤ 𝒇(𝒙) ≤ 𝟏



DOMENIUL ALGEBRĂ. SARCINI PRACTICE

➢MULȚIMEA DE VALORI: 
𝟐𝒏 𝒇(𝒙) ≥ 𝟎,

𝒂𝒙 > 0,

𝐥𝐨𝐠𝒂 𝒈 𝒙 ∈ ℝ ,

𝒔𝒊𝒏 𝒇 𝒙 , 𝒄𝒐𝒔 𝒇 𝒙 ∈ −𝟏, 𝟏



DETERMINĂM SAU NU DETERMINĂM DVA? 

ROLUL ECHIVALENȚELOR

1. Rezolvați în ℝ ecuația
3−2𝑥−𝑥

9−𝑥2
= 0 .



2. Rezolvați în ℝ ecuația 5 − 𝑥 = 2𝑥2 − 10𝑥 − 13.



𝐃𝐞𝐭𝐞𝐫𝐦𝐢𝐧𝐚ț𝐢 𝐯𝐚𝐥𝐨𝐫𝐢𝐥𝐞 𝐩𝐚𝐫𝐚𝐦𝐞𝐭𝐫𝐮𝐥𝐮𝐢 𝐫𝐞𝐚𝐥 𝒎, 𝐩𝐞𝐧𝐭𝐫𝐮 𝐜𝐚𝐫𝐞 𝐞𝐜𝐮𝐚ț𝐢𝐚

𝒙𝟐 − 𝟐𝒎𝒙 +𝒎𝟐 +𝒎 = 𝟐𝒎− 𝒙 admite o singură soluție reală. 

𝑩𝑨𝑪 𝟐𝟎𝟏𝟕

𝟐𝟎𝟏𝟓, 𝑻𝑬𝑺𝑻 𝑷𝑬𝑵𝑻𝑹𝑼 𝑬𝑿𝑬𝑹𝑺𝑨𝑹𝑬 𝑵𝑹. 𝟐

𝐃𝐞𝐭𝐞𝐫𝐦𝐢𝐧𝐚ț𝐢 𝐯𝐚𝐥𝐨𝐫𝐢𝐥𝐞 𝐫𝐞𝐚𝐥𝐞 𝐚𝐥𝐞 𝐩𝐚𝐫𝐚𝐦𝐞𝐭𝐫𝐮𝐥𝐮𝐢 𝒂, 𝐩𝐞𝐧𝐭𝐫𝐮 𝐜𝐚𝐫𝐞 𝐞𝐜𝐮𝐚ț𝐢𝐚

𝟐𝒍𝒏𝒙 = 𝒍𝒏 𝟐 𝒂 + 𝟏 𝒙 − 𝒂𝟐 − 𝟐𝒂 are o singură soluție reală. 

𝑫𝑬𝑻𝑬𝑹𝑴𝑰𝑵Ă𝑴𝑫𝑽𝑨 𝑷𝑬𝑵𝑻𝑹𝑼 𝑬𝑪𝑼𝑨Ț𝑰𝑨:

𝒍𝒐𝒈𝟒 𝒍𝒐𝒈𝟑𝒍𝒐𝒈𝟐
𝟏𝟔

𝟑𝒙−𝟏
= 𝟎?

CUM CALCULĂM EFICIENT DVA AL EXPRESIEI:

𝑬 𝑿 = 𝟏 −
𝟒

𝑿+𝟏
:

𝑿

𝑿+𝟏
−

𝟏

𝟏−𝑿
−

𝟐𝑿

𝑿𝟐−𝟏
?



3. Rezolvați în ℝ ecuația 0 2𝑥 − 𝑥2

4 − 𝑥 𝑥 − 1
= 0.



4. Rezolvați în ℝ ecuația 𝟒 − 𝒙 − 𝟏 − 𝟑𝒙 = 1.



5. Rezolvați în ℝ ecuația
𝟎, 𝟐𝒙−𝟎,𝟓

𝟓
= 𝟓 ∙ 𝟎, 𝟎𝟒𝒙−𝟏.



6. Determinați suma soluțiilor reale ale ecuației .( )53 2 2 18 0x xx −−  + − =



7. Rezolvați în ℝ ecuația 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐𝟎 − 𝐥𝐨𝐠𝟑 𝒙 + 𝟒 = 𝟏 . 



8. Rezolvați în ℝ ecuația                                                     ( )2 2

3 3log log 3.x x− − = −



9. Fie matricea 
( )

2 2

2

log 2log 1
.

2 log 2

m m
A

m

− 
=  
 



METODE DE REZOLVARE A INECUAȚIILOR

➢ REZOLVAREA CELOR MAI SIMPLE TIPURI DE INECUAȚII, BAZATE PE 

PROPRIETĂȚI ALE FUNCȚIILOR

➢ TRECEREA LA TOTALITĂȚI DE SISTEME DE INECUAȚII:

𝒇 𝒙 𝒈 𝒙 ≥ 𝟎 ⇔

ቊ
𝒇 𝒙 ≥ 𝟎

𝒈 𝒙 ≥ 𝟎

ቊ
𝒇 𝒙 ≤ 𝟎

𝒈 𝒙 ≤ 𝟎

, 𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) ≤ 𝟎 ⇔

ቊ
𝒇 𝒙 ≥ 𝟎

𝒈 𝒙 ≤ 𝟎

ቊ
𝒇 𝒙 ≤ 𝟎

𝒈 𝒙 ≥ 𝟎

𝒇 𝒙

𝒈 𝒙
≥ 𝟎 ⇔

ቊ
𝒇 𝒙 ≥ 𝟎

𝒈 𝒙 > 𝟎

ቊ
𝒇 𝒙 ≤ 𝟎

𝒈 𝒙 < 𝟎

,
𝒇 𝒙

𝒈 𝒙
≤ 𝟎 ⇔

ቊ
𝒇 𝒙 ≥ 𝟎

𝒈 𝒙 < 𝟎

ቊ
𝒇 𝒙 ≤ 𝟎

𝒈 𝒙 > 𝟎

.



METODE DE REZOLVARE A INECUAȚIILOR

➢ OBȚINEREA UNOR INECUAȚII / SISTEME ECHIVALENTE:

𝒇 𝒙

𝒈 𝒙
> 𝟎 ⇔ 𝒇 𝒙 ∙ 𝒈 𝒙 > 𝟎,

𝒇 𝒙

𝒈 𝒙
< 𝟎 ⇔ 𝒇 𝒙 ∙ 𝒈 𝒙 < 𝟎,

𝒇 𝒙

𝒈 𝒙
≥ 𝟎 ⇔ ቊ

𝒇 𝒙 ∙ 𝒈 𝒙 ≥ 𝟎,

𝒈 𝒙 ≠ 𝟎
,

𝒇 𝒙

𝒈 𝒙
≤ 𝟎 ⇔ ቊ

𝒇 𝒙 ∙ 𝒈 𝒙 ≥ 𝟎,

𝒈 𝒙 ≠ 𝟎
.



METODE DE REZOLVARE A INECUAȚIILOR

➢ METODA INTERVALELOR

Etape:

1. Se scrie inecuația în forma 𝒇 𝒙 ≥ 𝟎, (≤, >, <), unde 𝒇 este funcție 

continuă.

2. Se determină domeniul de definiție al funcției 𝒇.

3. Se determină zerourile funcției 𝒇.

4. Pe axa numerelor depunem domeniul de definiție și zerourile funcției f . 

Aceste zerouri determină pe domeniul de definiție un șir de intervale. 

Întrucât funcția f este continuă, pe fiecare dintre intervalele deschise 

disjuncte obținute, ea are un semn constant pe fiecare dintre aceste intervale. 

Determinăm aceste semne. 

5. Se selectează intervalele pe care funcția are un anumit semn, inclusiv capetele 

dacă ne interesează.



➢ Rezolvați în ℝ inecuațiile: 

1. −𝟑𝐱 + 𝟕 ≥ 𝟎; 2.  
𝐱−𝟏

𝟒
−

𝟓−𝟐𝐱

𝟏𝟐
≤ 𝟏; 𝟑. 𝐱 − 𝟑 𝟐(𝐱 − 𝟐)(𝐱 + 𝟐) ≤ 𝟎 .



4. 
𝟏−𝐱

𝐱
≤ 𝟐 ;                  5. 

𝟐

𝐱+𝟑
> 𝟓 +

𝟏𝟕

𝐱−𝟐
;



6. 1 − 3𝑥 < 2; 𝟕. 𝑥2 − 5𝑥 ≥ 6.



8. 𝟐𝐱 + 𝟓 < 𝐱 + 𝟏 .



9. 𝟑 − 𝐱 𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟐 ≤ 𝟎;



10.    
𝟑𝐱𝟐−𝟑

𝟒−𝟑𝐱𝟐
≤ 𝟎. 



11. 
𝟗−𝟑𝒙

𝒙𝟐− 𝟑𝒙+𝟐
≥ 𝟎.



12. 𝐥𝐨𝐠𝟏

𝟑

(𝟐𝒙𝟐 + 𝒙) ≤ −𝟏.



13. lg(𝟑𝒙) ≤ 𝐥𝐠 𝟒 − 𝒙𝟐 .



14. 𝟓𝒙𝟐+𝒙−𝟔

𝐥𝐨𝐠𝟎,𝟐(𝒙
𝟐+𝟑)

≥ 𝟎.



15.  
2𝑥+1

log1
2
𝑥2+2

≤ 0.



16. 
log1

3

2(4−𝑥)

𝑥2−2𝑥
≤ 0. 



ECUAȚII TIRGONOMETRICE. SELECȚII DE SOLUȚII ȘI METODE DE SELECȚIE

➢ CONDIȚII EXPLICITE: 

1.Determinați  soluțiile reale ale ecuației  𝑐𝑜𝑠𝑥 − cos 2𝑥 + cos 3𝑥 = 0, 

care aparțin  intervalului
𝜋

2
; 𝜋 .

.



2. Determinați valorile reale ale lui x pentru care 3𝑐𝑜𝑠𝑥 − sin( 2𝑥) = 0 și 
𝑥 < 2.

.



3. Determinați soluțiile reale ale ecuației                                           care verifică 

condiția                        .

4 4 5
sin cos

3 3 8

x x
+ =

( ;x   −
.



4. Determinați soluțiile reale ale ecuației                                                          care 

aparțin intervalului                       .
.

 1 1
sin cos

sin cos
x x

x x
+ = +

 3 5
;

2 2

  
 
 



ECUAȚII TIRGONOMETRICE. SELECȚII DE SOLUȚII ȘI METODE DE SELECȚIE

➢ CONDIȚII „ASCUNSE”: 

5. Rezolvați în ℝ ecuația 2 sin2 𝑥 − 2𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑡𝑔𝑥 ∙ 𝑐𝑜𝑠𝑥 − 1 = 0..



6.  Fie expresia 𝑬 𝒙 = 𝟐𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 ∙ 𝒕𝒈𝒙. Determinați valorile reale ale lui x
pentru care 𝑬 𝒙 ≠ 𝟏.

.



ECUAȚII TIRGONOMETRICE. SELECȚII DE SOLUȚII ȘI METODE DE SELECȚIE

7.  Rezolvați în ℝ ecuația 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 − 𝒕𝒈𝒙 ∙ 𝟐 − 𝒙 − 𝒙𝟐 = 𝟎.
.



8. Calculați suma soluțiilor reale ale ecuației  𝟏 − 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟐
𝒙

𝟐
∙ 𝟗 − 𝟒𝒙𝟐 = 𝟎.

.



9. Rezolvați în ℝ ecuația 𝒔𝒊𝒏𝟒𝒙 − 𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙 ∙ 𝒍𝒏 𝟏 − 𝒙𝟐 = 𝟎. 

.



10. Fie   măsura în grade a unui unghi al unui triunghi dreptunghic (sau 

arbitrar cu încă o condiție), care verifică egalitatea 𝟑 − 𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝜶 − 𝟐 𝟐 ∙
𝒔𝒊𝒏𝜶 = 𝟎. Aflați măsurile în grade ale unghiurilor ascuțite ale triunghiului. .



11. Rezolvați în ℝ ecuația 𝟓 − 𝟐𝒔𝒊𝒏𝒙 = 𝟔𝒔𝒊𝒏𝒙 − 𝟏.

.



12. Determinați valorile reale ale lui x, pentru care matricea

𝐀 =
𝟐𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟏
𝟐 𝒄𝒕𝒈𝒙

este inversabilă. .


