Школьная олимпиада по математике
VII-й класс
Задание 1.   Числа  x и y прямо пропорциональны числам 5 и 6, a числа y и z обратно пропорциональны числам  3 и 4. Определите истинность высказываний : 
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 точный квадрат ;  точный квадрат.
Задание 2.   Докажите что не существуют такие числа x и y,   для которых верно равенство: [image: image4.png]Veil+x+1
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 = 2013.
Задание 3.   Покажите что треугольник со сторонами a, b, c равносторонний если  a =2[image: image8.png]
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;  b = [image: image14.png]V3456



;         c = [image: image16.png]|10V6 + 31| — |86
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Задание 4.  Точки  A, B, C, D,  E,  F  лежат  на  прямой  в  таком  порядке.  Известно что  AB = BC, BD = DE, CE = EF, AF = 48cm.
a) Вычислите DE.

b) Если известно  еще  что середина  отрезка [DE]  совпадает  с  серединой  отрезка  [AF],  вычислите AB   и  EF.
Barem de corectare

              Problema 1
 Scire ca 
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Scrie ca 
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Înmulţeşte relaţia (1) cu 
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şi deduce că: 
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Înmulţeşte relaţia (2) cu 
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 şi deduce că:  
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Înmulţeşte relaţia (4) cu 
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 şi deduce că:  
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Din (3) si (5) deduce că  
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, de unde obţine că: 
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Deci, 
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care nu este pătrat perfect, adică 
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 prin urmare, 
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 este adevărată…………......………...1p
               Problema 2

Presupunem că  x2+x+1 şi  y2−y+1 ar fi pătrate perfecte. .....................1p

Deoarece pentru orice număr întreg x ambele numere x2 şi x vor fi sau pare, sau impare........1p        rezultă că suma x2+x  va fi întotdeauna pară, iar x2+x+1 va fi număr impar...........................2p

deci şi [image: image35.png]Vil+x+1



 va fi număr impar... ...............................................................................2p

Analog [image: image37.png]


 va fi număr impar..................................................................................2p

 Atunci [image: image39.png]Vil+x+1



 +[image: image41.png]


 va fi număr par.............................................................1p

 iar în membrul drept al egalităţii este un număr impar. Aşadar, egalitate este imposibilă.......1p 
              Problema 3

a=24[image: image43.png]
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b=[image: image45.png]V576-6
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c=[image: image49.png]10V6 + 31 — (—8V6
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−11=[image: image53.png]10V6 + 31 + 816



 −20 + 6[image: image55.png]


−11=24[image: image57.png]


................6p
a=b=c=24[image: image59.png]


 şi că triunghiul cu laturile a, b, c este echilateral.........................................................1p

            Problema 4 

notând AB=x, CD=y obținem DE=x+y, EF=x+2y .......... ............2p.

a) AF=4x+4y, AF=48 şi x+y=12 şi DE=12 .......... ........................3p.

b) Dacă cele două segmente au același mijloc atunci AD=EF .......... 1p.

Obţinem 2x+y=x+2y şi x=y=6 .......... ..............................................2p.

AB=6 cm., EF=18 cm. .......... ......................................................2p.

_1419876173.unknown

_1419876177.unknown

_1419876179.unknown

_1419876181.unknown

_1419876182.unknown

_1419876180.unknown

_1419876178.unknown

_1419876175.unknown

_1419876176.unknown

_1419876174.unknown

_1419876169.unknown

_1419876171.unknown

_1419876172.unknown

_1419876170.unknown

_1419876167.unknown

_1419876168.unknown

_1419876166.unknown

