OLIMPIADA ŞCOLARĂ LA MATEMATICĂ
Clasa a VII-a
1. Arătaţi că, dacă un număr este suma a două pătrate, atunci dublul şi pătratul lui sunt , de asemenea , sume de două pătrate.
2. Aflaţi cardinalul mulţimii A= { |   }.
3. Aflaţi „făptaşul”  - o persoana care a mincat dulceaţa,  ştiind că numai unul dintre copii spune adevărul: 
1) Andrei: „Una dintre fete a mâncat dulceaţa.”
2) Bianca: „Dorina a mâncat dulceaţa.”
3) Claudiu: „Nu eu.”
4) Dorina: „Unul dintre băieţi.”
4. Pe laturile [OA] şi  [OB] ale unghiului  se duc perpendicularele CO⟘ OA şi DO ⟘ OB. Ştiind că  este bisectoarea unghiului ,  semidreapta opusă laturii [OA] şi m( = 3m calculaţi măsurile unghiurilor  şi .

SUCCES!































OLIMPIADA ŞCOLARĂ LA MATEMATICĂ
Clasa a VII-a,   19 ianuarie 2014, faza de sector
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SUCCES!






Школьная олимпиада по математике
          VII-й класс,   19 января 2014, районный тур
1. Докажите, что если число N является суммой двух квадратов,  то 2N и  N2  также суммы двух квадратов.
2. Определите кардинал множества A= { |   }.
3. Узнайте, "преступника" - тот, кто съел варенье, зная, что только один из детей говорить правду:
1) Андрей: "Одна из девочек съела варенье".
2) Бианка: "Дорина съела варенье".
3) Клаудиу: "Не я съел варенье ".
4) Дорина: "Один из мальчиков съел варенье."
4. На сторонах  [OA] и [OB] угла  были построены перпендикуляры СО ⟘ ОА и DO ⟘ OB. Зная, что  является биссектрисой угла  , [OE  луч противоположный стороне [OA] и m( = 3m, рассчитанные меры углов  и ​​. .

УДАЧИ!
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Olimpiada şcolară la matematică
Clasa a VII-a,   19 ianuarie 2014, faza de sector
1. Arătaţi că, dacă un număr este suma a două pătrate, atunci dublul şi pătratul lui sunt , de asemenea , sume de două pătrate.
	Etapele
	Punctaj acordat

	Fie A = a2 + b2 un număr care este suma a două pătrate
	1 punct

	2A =2 a2 +2 b2 = ( a2 + b2 + 2ab ) + ( a2 + b2 - 2ab )
	3 puncte

	Deci, 2A = ( a2 + b2 )2 +  ( a2 - b2  )2 – prima parte a afirmaţiei din enunţ este dovedită.
	1 punct

	A2 = (  a2 + b2 ) 2 = a4 +  2a2b2 + b4  
	1 punct

	A2 =  a4  -  2a2b2 + b4 + 4a2b2   
	2 puncte

	A2 =  ( a4  -  2a2b2 + b4 ) + 4a2b2  
	1 punct

	A2 = ( a2 -  b2 )2 +  (2ab )2 – ceea ce justifică şi cealaltă parte a enunţului.
	1 punct

	Total 
	10 puncte











2. Aflaţi cardinalul mulţimii A= { |   }.
	Etapele
	Punctaj acordat

	=   =  =  ( a, b  { 1,2,3,4,5,6,7,8,9} )
	2 puncte

	 , dacă 3( a + b ) este un pătrat perfect. Deci, a+b = 3k2 . Deoarece a şi b sînt cifre avem : a + b = 3 sau a + b = 12  
	2 puncte

	Cercetarea fiecărui caz în parte şi obţinerea :  1) a = 1, b = 2;   a = 2, b = 1 ; 2)  a = 3, b = 9;  a = 9, b = 3;  a = 8, b = 4;  a = 4, b = 8;  a = 5, b = 7; a = 7, b = 5 .
	4 puncte

	A = { 12,21,39,93,84,48,57,75}
	1 punct

	Card A = 8
	1 punct

	Total
	10 puncte












3. Aflaţi „făptaşul”  - o persoana care a mincat dulceaţa,  ştiind că numai unul dintre copii spune adevărul: 
1) Andrei: „Una dintre fete a mâncat dulceaţa.”
2) Bianca: „Dorina a mâncat dulceaţa.”
3) Claudiu: „Nu eu.”
4) Dorina: „Unul dintre băieţi.”
	Etapele
	Punctaj acordat

	Presupunem ca Andrei este vinovatul. Atunci, valoarea de adevar a propoziţiilor este: 
1) „Una dintre fete a mâncat dulceaţa.” -  F
2) „Dorina a mâncat dulceaţa.” - F
3) „Nu eu.”  - A
4) „Unul dintre băieţi.” – A.
	2 puncte

	Presupunem ca Bianca este vinovata.  Atunci, valoarea de adevar a propoziţiilor este: 
1) „Una dintre fete a mâncat dulceaţa.” -  A
2) „Dorina a mâncat dulceaţa.” - F
3) „Nu eu.”  - A
4) „Unul dintre băieţi.” – F.
	2 puncte

	Presupunem ca Dorina  este vinovata.  Atunci, valoarea de adevar a propoziţiilor este: 
1) „Una dintre fete a mâncat dulceaţa.” -  A
2) „Dorina a mâncat dulceaţa.” - A
3) „Nu eu.”  - A
4) „Unul dintre băieţi.” – F.
	2 puncte

	Presupunem ca Claudiu  este vinovatul.  Atunci, valoarea de adevar a propoziţiilor este: 
1) „Una dintre fete a mâncat dulceaţa.” -  F
2) „Dorina a mâncat dulceaţa.” - F
3) „Nu eu.”  - F
4) „Unul dintre băieţi.” – A.
Deoarece  numai unul dintre copii spune adevărul, atunci presupunerea este adevărată.
	2 puncte

	Deoarece  numai unul dintre copii spune adevărul, atunci presupunerea este adevărată doar în ultimul caz. Deci, Claudiu a mincat dulceaţa
	2 puncte

	Total
	10 puncte




























4. Pe laturile [OA] şi  [OB] ale unghiului  se duc perpendicularele CO⟘ OA şi DO ⟘ OB. Ştiind că  este bisectoarea unghiului ,  semidreapta opusă laturii [OA] şi m( = 3m calculaţi măsurile unghiurilor  şi .
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	Etapele
	Punctaj acordat

	Desen
	1 punct

	m( + m(  = 90
m( + m(  = 90   m( = m(  
	1 punct

	m( + m(  = 90              
m( = 3m) = 3m     ⇒     4 m = 90 ⇒  
m = 22 30’
	2 puncte

	m  = 3m= 3 x 22 30’ = 67 30’
	1 punct

	m  = 180 -  m   ⇒  m  = 112 30’
	1 punct

	  = m   ⇒  m  = 56 15’
	1 punct

	m  = m   +  m   ⇒  m  = 67 30’ + 56 15’ = 123 45’
	3 puncte

	Raspuns:  m  = 67 30’; m  = 123 45’
	

	Total
	10 puncte










