Proiectul didactic al lecției
Disciplina: Matematică
Clasa: a XII-a, profil real
Unitatea de conținut: Integrala definită. Aplicații
Numărul lecției în unitatea de conținut (conform proiectării didactice de lungă durată): 1/22
Durata lecției: 45 de minute
Subiectul lecției: Noțiunea de integrală definită. Proprietăți
Unități de competență:
2.1. Identificarea și aplicarea terminologiei și a notațiilor aferente integralei definite în diverse contexte. 
2.2. Generalizarea noțiunii de integrală. 
2.8. Justificarea unui demers/ rezultat referitor la integrale definite, recurgând la argumentări, demonstrații.
Obiectivele lecției: La finele lecției, elevii vor fi capabili:
O.1. – să identifice terminologia și a notațiile aferente noțiunii de integrală definită în diverse contexte; 
O.2. – să aplice terminologia și a notațiile aferente integralei definite în diverse context;
O.3. – să enumere propriețățile integralei definite;
[bookmark: _GoBack]O.4. – să calculeze integrala definită a funcțiilor elementare;
O.5. – să aprecieze rigoarea, ordinea și eleganța în arhitectura construirii unei teorii din matematică.
Tipul lecției: lecție de formare a capacităților de dobândire a cunoștințelor
Tehnologii didactice:
1. Forme:
· frontală;
· în perechi;
· individual. 
2. Metode:
· metoda exercițiului;
· algoritmizarea;
· problematizarea;
· metoda lucrului cu manualul.
3. Mijloace de învățământ:
· I. Achiri, V. Ciobanu, P. Efros, V. Garit, V. Neagu, A. Poștaru, N. Prodan, D. Taragan, A. Topală. Matematică. Manual pentru clasa a XII-a. Editura Prut Internațional. Chișinău, 2023;
· Computerul;
· Proiectorul sau tabla interactivă;
· Linkul nr. 1: https://eduboom.ro/video/362/probleme-care-conduc-la-notiunea-de-integrala-aria-de-sub-un-graf-m2m3
· Linkul nr. 2 :  https://ro.khanacademy.org/math/integral-calculus/ic-integration/ic-riemann-sums/a/left-and-right-riemann-sums

Evaluarea: formativă, evaluare orală și în scris, reciprocă;  produse: problemă rezolvată, răspuns oral, exercițiu rezolvat.













Scenariul lecției
	Etapele activității didactice
	Obiective
	Demersul acțional al lecției
	Timp
(în minute)
	Tehnologia realizării
(Metodă/Formă de activitate/Resurse)

	Evocare
	O1
O2










O1
O2
O5
	Moment organizatoric. 
Astăzi începem un capitol nou ” Integrala definită. Aplicații”.
https://eduboom.ro/video/362/probleme-care-conduc-la-notiunea-de-integrala-aria-de-sub-un-graf-m2m3 (minutul 0.00-1.57)
Deci, despre care operație inversă derivării se vorbește în secțiunea video? Așadar, atunci când figura plană este mărginită de curbe arbitrare, problema calculării ariei acesteia poate fi rezolvată numai aplicând metodele calculului integral. 
Vom pune problema calculului ariei unui domeniu prin metoda trecerii la limită, ariile de sub curbe pot fi estimate cu ajutorul unor dreptunghiuri. Asemenea estimări se numesc sume Riemann.
https://ro.khanacademy.org/math/integral-calculus/ic-integration/ic-riemann-sums/a/left-and-right-riemann-sums
Deci, după ce am înțeles cum se obține divizarea în dreptunghiuri, revenim la figura 2.1 din manual.


Aplicând noțiunea intuitivă de arie, în mod firesc, s-a ajuns la studierea limitei unor sume de o formă specială:
unde -lungimea dreptunghiului, -lățimea lui.
Limita sumelor de forma , joacă un rol important în analiza matematică și în aplicațiile ei și anume: , unde T o diviziune arbitrară a intervalului 
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	Forma de activitate: frontală.
Metode: conversația, explicația.
Resurse: calculatorul, proiectorul.


Forma de activitate: frontală.
Metode: conversația, explicația.
Resurse: calculatorul, proiectorul.


	Realizarea sensului
	O1
O2
O3

	În continuare, propunem definiția integralei definite, manual tema 1.2 pagina 25. Profesorul notează pe tablă, elevii în caiete definiția integralei definite.
Fie o primitivă a funcției . Numărul real  se numește integrală definită a funcției f de la a la b și se notează Așadar,  (formula Leibniz-Newton).
În continuare, se analizează observațiile 1-7 pag. 26, câte un elev doritor citește observația, profesorul explică întrebările apărute. La fel, notăm teoremele 1 și 2 în caiete:
Teorema 1 Fie o funcție continuă pe intervalul . Dacă în integrala definită schimbăm ordinea de integrare, atunci integrala își schimbă semnul în opus, adică: 
Teorema 2 Fie funcțiile  continue pe  și  numere reale arbitrare. Atunci,  
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	Forma de activitate: frontală.
Metode: conversația, explicația.
Resurse: manualul, calculatorul, proiectorul.


	Reflecție
	O4











O4
	Sarcina I. Profesorul propune să exersăm cele studiate, câte un elev doritor la tablă ex.1 pag. 36. Ceilalți elevi rezolvă în caiete.
b) 
d) 
f) 
h) 
j) 3
Sarcina II. Lucrul în perechi se propune, iar 3 elevi doritori rezolvă la tablă, se face autoevaluarea cu tabla.
Ex.2 pag.36
b) 
d) 
f) (2

Bilanțul lecției: 
· Bilanțul cantitativ: 
· Ce am realizat astăzi la lecție?
· Care probleme au condus la noțiunea de integrală definită?
· Ce numim integrală definită: o funcție sau un număr real?
· Care este formula Leibniz-Newton?
· Bilanțul calitativ:
· Se determină care obiective au fost atinse la lecție.
Temă pentru acasă: 
De învățat: Tema 1 pag. 24-36 (Noțiunea de integrală definită. Funcții integrabile.)
De rezolvat:  ex. 1(a,c,e,g,i), 2(a,c,e) pag. 36
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	Forma de activitate: frontală.
Metode: conversația, explicația.
Resurse: manualul.



Forma de activitate: în perechi.
Metode: exercițiului.
Resurse: manualul.
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