Proiectul didactic al lecției
Disciplina: Matematică
Clasa: a XII-a, profil real
Unitatea de conținut: Integrala definită. Aplicații
Numărul lecției în unitatea de conținut (conform proiectării didactice de lungă durată): 2/22
Durata lecției: 45 de minute
Subiectul lecției: Noțiunea de integrală definită. Proprietăți
Unități de competență:
2.1. Identificarea și aplicarea terminologiei și a notațiilor aferente integralei definite în diverse contexte. 
2.2. Generalizarea noțiunii de integrală. 
2.8. Justificarea unui demers/ rezultat referitor la integrale definite, recurgând la argumentări, demonstrații.
Obiectivele lecției: La finele lecției, elevii vor fi capabili:
O.1. – să identifice terminologia și notațiile aferente noțiunii de integrală definită în diverse contexte; 
[bookmark: _GoBack]O.2. – să aplice terminologia și a notațiile aferente integralei definite în diverse contexte;
O.3. – să enumere propriețățile integralei definite;
O.4. – să calculeze integrale definite a funcțiilor cu modul, utilizând proprietățile funcțiilor;
O.5. – să aprecieze rigoarea, ordinea și eleganța în arhitectura construirii unei teorii din matematică.
Tipul lecției: lecție de formare a capacităților de dobândire a cunoștințelor
Tehnologii didactice:
1. Forme:
· frontală;
· în perechi;
· individual.
2. Metode:
· metoda exercițiului;
· algoritmizarea;
· problematizarea;
· metoda lucrului cu manualul.
3. Mijloace de învățământ:
· I. Achiri, V. Ciobanu, P. Efros, V. Garit, V. Neagu, A. Poștaru, N. Prodan, D. Taragan, A. Topală. Matematică. Manual pentru clasa a XII-a. Editura Prut Internațional. Chișinău, 2023;
· Computerul;
· Proiectorul sau tabla interactivă;
· Fișa cu probleme (Anexa nr. 1, anexa nr. 2).
Evaluarea: formativă, evaluare orală și în scris, reciprocă;  produse: problemă rezolvată, răspuns oral, exercițiu rezolvat.













Scenariul lecției
	Etapele activității didactice
	Obiective
	Demersul acțional al lecției
	Timp
(în minute)
	Tehnologia realizării
(Metodă/Formă de activitate/Resurse)

	Evocare
	










O4
	Moment organizatoric. Verificarea pregătirii elevilor de lecție.
Tema pentru acasă a fost: De învățat: Tema 1 pag. 24-36 (Noțiunea de integrală definită. Funcții integrabile.)
De rezolvat:  ex. 1(a,c,e,g,i), 2(a,c,e) pag. 36
· Ce întrebări sunt la tema pentru acasă?
Elevii formulează întrebările, se rezolvă sarcinile unde sunt întrebări. 
· Care probleme au condus la noțiunea de integrală definită?
· Ce numim integrală definită: o funcție sau un număr real?
· Care este formula Leibniz-Newton?
Sarcina I. Se propune proiectat pe tablă Anexa 1, elevii trebuie să găsească greșeala și să rezolve corect, elevul care găsește greșeala, rezolvă corect la tablă.
Ex. 3 pag. 36 Găsește greșeala! Rezolvă corect!
b) 
d) 
f) 
h) 
j) 
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Forma de activitate: frontală.
Metode: metoda exercițiului, explicația.
Resurse: calculatorul, proiectorul.


	Realizarea sensului
	O1
O2
O3
O4
O5
	Se anunță subiectul și obiectivele lecției.
Profesorul notează și explică la tablă proprietățile din tema 2 pag.38 și câte un exemplu pentru unele proprietăți, altele vor fi exersate la lecțiile următoare.
Proprietatea 1 (Proprietatea de aditivitate a integralei definite). 
Fie  și a,b,c Dacă funcția f este integrabilă pe intervalul  atunci f este integrabilă pe intervalele  și are loc egalitatea: .
Exemplul: Fie funcția .
Funcția este continuă pe , deoarece  deci și integrabilă pe acest interval, așadar: 
Proprietatea 2 (Proprietatea de invarianță a semnului integralei definite)
Dacă funcția este integrabilă pe  și  pentru orice , atunci 
Exemplul: Determinați semnul integralei. Deoarece funcția  ia semnul ”+” pe domeniul ei de definiție, atunci  ia semnul ”+”.
Proprietatea 3 (proprietatea de monotonie a integralei definite)
Dacă funcțiile sunt integrabile pe  și  pentru orice , atunci 
Proprietatea 4 (integrabilitatea modulului funcției) 
Dacă funcția este integrabilă pe  atunci și funcția , este integrabilă pe  și are loc inegalitatea 
Proprietatea 5 (evaluarea sumelor Riemann) Dacă funcția este mărginită pe  și  pentru orice , atunci pentru orice diviziune T a intervalului  și orice sistem  de puncte intermediare are loc inegalitatea dublă: m(b-a)
Proprietatea 6 (teorema de medie pentru funcții integrabile) Dacă funcția este integrabilă pe  și  pentru orice , atunci există numărul , astfel încât
 
Proprietatea 7 (teorema de medie pentru funcții continue). Dacă funcția este continuă pe , atunci există cel puțin un punct c, astfel încât  
 
Analizăm observațiile din manual, pag. 40.

	18
	Forma de activitate: frontală.
Metode: conversația, explicația.
Resurse: manualul.


	Reflecție
	O3
O4
O5
	Sarcina II. Se proiectează pe tablă anexa nr. 2. Profesorul propune să rezolve 2 sarcini din BAC, un elev doritor la tablă.
1) Teste pentru exersare, test 1, itemul 10c, BAC 2022 : Calculați:

Explicităm modulul: 
Rezolvăm inecuația: . Fie  
Aflăm zerourile funcției. Punem zerourile pe axă. Aflăm semnul funcției pe fiecare interval, obținem:

2) Teste pentru exersare, test 2, itemul 11, BAC 2015




Răspuns: 
Bilanțul lecției: 
· Bilanțul cantitativ: 
· Ce am realizat astăzi la lecție?
· Care sunt proprietățile integralei definite?
· Ce numim integrală definită: o funcție sau un număr real?
· Care este formula Leibniz-Newton?
· Bilanțul calitativ:
· Se determină care obiective au fost atinse la lecție.
Temă pentru acasă: 
De învățat: Tema 2 pag. 38-42 (Proprietățile principale ale integralelor definite).
De rezolvat:  ex. 3(a,c,e,g,i), 5 pag. 36
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	Forma de activitate: frontală.
Metode: conversația, explicația.
Resurse: calculatorul, proiectorul.












Anexa nr. 1


Ex. 3 pag. 36 Găsește greșeala! Rezolvă corect!
b) 
d) 
f) 
h) 
j) 
  







Anexa  nr. 2
1) Teste pentru exersare, test 1, BAC 2022 : Calculați:


2) Teste pentru exersare, test 2, BAC 2015


image1.png
Scrieti in casetd unul dintre semnele “<”, “>” sau “=", astfel incit propoziia
obtinuta sa fie adevirati.

SR ax T 1dx sinZ.

Argumentafi raspunsul:







